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Trang 1 

HÀM SỐ MŨ – HÀM SỐ LOGARIT – HÀM SỐ LŨY THỪA 

Khi các biểu thức có nghĩa, ta có các công thức sau 
ĐẠO HÀM 

HÀM SỐ CƠ BẢN HÀM SỐ HỢP 

 𝑎 có nghĩa 

൝
𝑛 ∈ ℕ∗ thì 𝑎 ∈ ℝ

𝑛 = 0 ∨  𝑛 ∈ ℤି thì 𝑎 ≠ 0
𝑛 ∉ ℤ  thì  𝑎 > 0

 

 𝑎 = 1 

 𝑎ଵ = 𝑎 

 (𝑎)ି =
ଵ

 

 ቀ



ቁ

ି

= ቀ



ቁ



 

 𝑎. 𝑎 = 𝑎ା 

 

 = 𝑎ି 

 𝑎. 𝑏 = (𝑎𝑏) 

 


= ቀ




ቁ



 

 √𝑎
= 𝑎



   

 (𝑎) = 𝑎 

 𝑎௨ = 𝑏 ⇔ 𝑢 = 𝑙𝑜𝑔𝑏  

 𝑎௨ = 𝑎௩ ⇔ 𝑢 = 𝑣 

 𝑎௨ > 𝑎௩ ⇔ 𝑢 > 𝑣  

(nếu 𝒂 > 𝟏) 

 𝑎௨ > 𝑎௩ ⇔ 𝑢 < 𝑣  

(nếu 𝟎 < 𝒂 < 𝟏) 

 

 𝑙𝑜𝑔𝑏 có nghĩa  ቄ0 < 𝑎 ≠ 1
𝑏 > 0

 

 𝑙𝑜𝑔𝑥 = 𝑏 ⇔ 𝑥 = 𝑎 

 𝑙𝑜𝑔1 = 0 

 𝑙𝑜𝑔𝑎 = 1 

𝑎୪୭ೌ  = 𝑏, 𝑎୪୭್  = 𝑐୪୭್   

 𝑙𝑜𝑔𝑏 =



𝑙𝑜𝑔𝑏 

 𝑙𝑜𝑔𝑏 + 𝑙𝑜𝑔𝑐 = 𝑙𝑜𝑔(𝑏𝑐) 

 𝑙𝑜𝑔𝑏 − 𝑙𝑜𝑔𝑐 = 𝑙𝑜𝑔 ቀ



ቁ 

 𝑙𝑜𝑔𝑏. 𝑙𝑜𝑔𝑐 = 𝑙𝑜𝑔𝑐 

⟹ 𝑙𝑜𝑔𝑏 =
𝑙𝑜𝑔𝑏

𝑙𝑜𝑔𝑎
 

 𝑙𝑜𝑔𝑏 =
ଵ

್
 

𝑙𝑜𝑔𝑏 = 𝑙𝑜𝑔𝑐 ⇔ 𝑏 = 𝑐 > 0 

𝑙𝑜𝑔𝑏 > 𝑙𝑜𝑔𝑐 ⇔ 𝑏 > 𝑐 > 0  

(nếu 𝒂 > 𝟏) 

𝑙𝑜𝑔𝑏 > 𝑙𝑜𝑔𝑐 ⇔ 0 < 𝑏 < 𝑐  

(nếu 𝟎 < 𝒂 < 𝟏) 

𝑙𝑜𝑔𝑏 > 0 ⇔ 
𝑎 > 1, 𝑏 > 1
0 < 𝑎, 𝑏 < 1

 

Khi 𝑎 = 10 ta có logarit thập 

phân. Kí hiệu: 𝑙𝑜𝑔𝑏 ≡ 𝑙𝑔𝑏 

Khi 𝑎 = 𝑒 ta có logarit Nepe. 

Kí hiệu: 𝑙𝑛𝑏 

 𝐶ᇱ = 0, 𝑥ᇱ = 1 

 (𝑥)ᇱ = 𝑛. 𝑥ିଵ 

 ൫√𝑥൯
ᇱ

=
ଵ

ଶ√௫
 

 ቀ
ଵ

௫
ቁ

ᇱ

=
ିଵ

௫మ  

 (𝑠𝑖𝑛𝑥)ᇱ = 𝑐𝑜𝑠𝑥 

 (𝑐𝑜𝑠𝑥)ᇱ = −𝑠𝑖𝑛𝑥 

 (𝑡𝑎𝑛𝑥)ᇱ =
ଵ

௦మ௫
 

 (𝑐𝑜𝑡𝑥)ᇱ =
ିଵ

௦మ௫
 

 (𝑒௫)ᇱ = 𝑒௫ 

 (𝑎௫)ᇱ = 𝑎௫. 𝑙𝑛𝑎 

 (𝑙𝑛𝑥)ᇱ =
ଵ

௫
 

 (𝑙𝑛|𝑥|)ᇱ =
ଵ

௫
 

 (𝑙𝑜𝑔𝑥)ᇱ =
ଵ

௫
 

(𝑙𝑜𝑔|𝑥|)ᇱ =
ଵ

௫
 

 ൫ √𝑥


൯
ᇱ

=
ଵ

. √௫షభ  

 

 

(𝑢)ᇱ = 𝑛. 𝑢ିଵ. 𝑢′ 

 ൫√𝑢൯
ᇱ

=
௨ᇲ

ଶ√௨
 

 ቀ
ଵ

௨
ቁ

ᇱ

=
ି௨ᇲ

௨మ  

 (𝑠𝑖𝑛𝑢)ᇱ = 𝑢ᇱ𝑐𝑜𝑠𝑢 

 (𝑐𝑜𝑠𝑢)ᇱ = −𝑢ᇱ𝑠𝑖𝑛𝑢 

 (𝑡𝑎𝑛𝑢)ᇱ =
௨ᇲ

௦మ௨
 

 (𝑐𝑜𝑡𝑢)ᇱ =
ି௨ᇲ

௦మ௨
 

 (𝑒௨)ᇱ = 𝑢ᇱ𝑒௨ 

 (𝑎௨)ᇱ = 𝑢ᇱ𝑎௨. 𝑙𝑛𝑎 

 (𝑙𝑛𝑢)ᇱ =
௨ᇲ

௨
 

 (𝑙𝑛|𝑢|)ᇱ =
௨ᇲ

௨
 

 (𝑙𝑜𝑔𝑢)ᇱ =
௨ᇲ

௨
 

 (𝑙𝑜𝑔|𝑢|)ᇱ =
௨ᇲ

௨
 

 ൫ √𝑢


൯
ᇱ

=
௨ᇲ

. √௨షభ  

 

(𝑢 ± 𝑣)ᇱ = 𝑢ᇱ ± 𝑣ᇱ 

(𝑘𝑢)ᇱ = 𝑘. 𝑢ᇱ 

(𝑢𝑣)ᇱ = 𝑢ᇱ𝑣 + 𝑢𝑣ᇱ 

ቀ
𝑢

𝑣
ቁ

ᇱ

=
𝑢ᇱ𝑣 − 𝑢𝑣ᇱ

𝑣ଶ
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Trang 2 

TẬP XÁC ĐỊNH & TẬP GIÁ TRỊ 

1/ Hàm số mũ 𝒚 = 𝒂𝒙 (𝟎 < 𝒂 ≠ 𝟏): 

Ví dụ: Tìm tập xác định của 

a/ 𝑦 = 2௫ିହ có TXĐ là 𝐷 = ℝ 

b/  𝑦 = ቀ
ଶ

ଷ
ቁ

ೣ

ೣశభ có TXĐ là 𝐷 = ℝ\{−1} 

 

2/ Hàm số logarit 𝒚 = 𝒍𝒐𝒈𝒂𝒙 (𝟎 < 𝒂 ≠ 𝟏): 

Ví dụ: Tìm tập xác định của 

a/ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔ଶ(𝑥 + 5) xác định khi 𝑥 + 5 > 0 ⇔ 𝑥 > −5 

TXĐ: 𝐷 = (−5, +∞) 

b/ 𝑦 = 𝑙𝑛
௫ାହ

ଶି௫
  xác định khi  ௫ାହ

ଶି௫
> 0 ⇔ −5 < 𝑥 < 2 

TXĐ: 𝐷 = (−5,2) 

c/ 𝑦 = 𝑙𝑜𝑔ଶ√𝑥ଶ − 5𝑥 + 6  xác định khi  √𝑥ଶ − 5𝑥 + 6 > 0 ⇔ 𝑥ଶ − 5𝑥 + 6 > 0 ⇔ 𝑥 < 2 ∨ 𝑥 > 3 

TXĐ: 𝐷 = (−∞, 2) ∪ (3, +∞) 

 

3/ Hàm số lũy thừa 𝒚 = 𝒙𝜶: 

Ví dụ: Tìm tập xác định của 

a/ 𝑦 = (𝑥 − 2)ଶଶ có TXĐ là ℝ 

b/ 𝑦 = (𝑥 − 2)ିଶ  xác định khi 𝑥 − 2 ≠ 0 ⇔ 𝑥 ≠ 2 

TXĐ: 𝐷 = ℝ\{2} 

c/ 𝑦 = (𝑥 − 2)√ଶ xác định khi 𝑥 − 2 > 0 ⇔ 𝑥 > 2 

TXĐ: 𝐷 = (2, +∞) 

 

4/ Hàm số  𝒚 = √𝒙
𝒏

  (𝒏 ∈ ℕ∗): 

Ví dụ: Tìm tập xác định của 

a/ 𝑦 = ට
ଶ

௫ିଷ

ఱ
  xác định khi 𝑥 − 3 ≠ 0 ⇔ 𝑥 ≠ 3 

TXĐ: 𝐷 = ℝ\{3} 

b/ 𝑦 = √2𝑥ଶ − 3𝑥 − 5
ర   xác định khi 2𝑥ଶ − 3𝑥 − 5 ≥ 0 ⇔ 𝑥 ≤ −1 ∨ 𝑥 ≥

ହ

ଶ
 

TXĐ: 𝐷 = (−∞, −1] ∪ ቂ
ହ

ଶ
, +∞ቁ 

 

 

 

 

 

 

TXĐ: 𝐷 = ℝ 

Tập giá trị: (0, +∞) 

Hàm số xác định ⇔ 𝑥 > 0 

TXĐ: 𝐷 = (0, +∞) 

Tập giá trị: ℝ 

൝

𝛼 ∈ ℕ∗ thì 𝑥 ∈ ℝ ⇒ 𝐷 = ℝ
𝛼 = 0 ∨  𝛼 ∈ ℤି thì 𝑥 ≠ 0 ⇒ 𝐷 = ℝ\{0}

𝛼 ∉ ℤ  thì  𝑥 > 0 ⇒ 𝐷 = (0, +∞)
 

 

𝑛 chẵn thì 𝑥 ≥ 0 ⇒ 𝐷 = [0, +∞)  

𝑛  lẻ thì 𝑥 ∈ ℝ ⇒ 𝐷 = ℝ  
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Trang 3 

ĐỒ THỊ: HÀM SỐ MŨ – HÀM SỐ LOGARIT – HÀM SỐ LŨY THỪA 

Khảo sát hàm số lũy thừa 𝒚 = 𝒙𝜶 

Tập xác định của hàm số lũy thừa 𝒚 = 𝒙𝜶 luôn chứa khoảng (0, +∞) với mọi 𝛼 ∈ ℝ. Trong trường 

hợp tổng quát, ta khảo sát hàm số 𝒚 = 𝒙𝜶 trên khoảng này. 

𝒚 = 𝒙𝜶 (𝜶 > 𝟎) 𝒚 = 𝒙𝜶 (𝜶 < 𝟎) 

1. Tập xác định: (0, +∞) 

2. Sự biến thiên 

𝑦ᇱ = 𝛼. 𝑥ఈିଵ > 0, ∀𝑥 > 0 
Giới hạn đặc biệt: 

𝑙𝑖𝑚
௫→శ

𝑥ఈ = 0, 𝑙𝑖𝑚
௫→ାஶ

𝑥ఈ = +∞ 

Tiệm cận: không có. 

3. Bảng biến thiên. 

𝑥 0                                +∞ 

𝑦′                    + 

𝑦                                     +∞         
 

0 

 
 

1. Tập xác định: (0, +∞) 

2. Sự biến thiên 

𝑦ᇱ = 𝛼. 𝑥ఈିଵ < 0, ∀𝑥 > 0 
Giới hạn đặc biệt: 

𝑙𝑖𝑚
௫→శ

𝑥ఈ = +∞, 𝑙𝑖𝑚
௫→ାஶ

𝑥ఈ = 0 

Tiệm cận:  

𝑂𝑥 là TCN. 𝑂𝑦 là TCĐ. 

3. Bảng biến thiên. 

𝑥 0                             +∞ 

𝑦′                       

𝑦 +∞ 
 

                                    0 
 

Đồ thị của hàm số lũy thừa 𝑦 = 𝑥ఈ  luôn đi qua điểm 𝐼(1,1) 

 

Khảo sát hàm số mũ 𝒚 = 𝒂𝒙  (𝒂 > 𝟎, 𝒂 ≠ 𝟏)  

𝒚 = 𝒂𝒙  (𝒂 > 𝟏) 𝒚 = 𝒂𝒙  (𝟎 < 𝒂 < 𝟏) 
1. Tập xác định: ℝ 
2. Sự biến thiên. 

𝑦ᇱ = 𝑎௫𝑙𝑛𝑎 > 0, ∀𝑥 
Giới hạn đặc biệt: 
𝑙𝑖𝑚

௫→ିஶ
𝑎௫ = 0, 𝑙𝑖𝑚

௫→ାஶ
𝑎௫ = +∞ 

Tiệm cận: 
𝑂𝑥 là tiệm cận ngang. 

3. Bảng biến thiên. 
𝑥 −∞          0         1          +∞ 
𝑦′                        + 

𝑦 
                                           +∞                             
                  1            
0 

1. Tập xác định: ℝ 
2. Sự biến thiên. 

𝑦ᇱ = 𝑎௫𝑙𝑛𝑎 < 0, ∀𝑥 
Giới hạn đặc biệt: 
𝑙𝑖𝑚

௫→ିஶ
𝑎௫ = +∞, 𝑙𝑖𝑚

௫→ାஶ
𝑎௫ = 0 

Tiệm cận: 
𝑂𝑥 là tiệm cận ngang. 

3. Bảng biến thiên. 
𝑥 −∞            0              1         +∞  
𝑦′                          − 

𝑦 
+∞ 
                   𝟏 
                                             𝟎         

𝒂 
𝒂 
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Trang 4 

 
Đồ thị như hình sau. 

 

 
Đồ thị như hình sau. 

 

 

Khảo sát hàm số 𝒚 =  𝒍𝒐𝒈𝒂𝒙: 

𝒂 >  𝟏 𝟎 <  𝒂 <  𝟏 

TXĐ: 𝐷 =  (0 ,  ) TXĐ: 𝐷 =  (0,  ) 



y

x 0
lim , 


y

x
lim  

=> TCĐ: x = 0 (  0x ) 



y

x 0
lim , 


y

x
lim  

=> TCĐ: x = 0 (  0x ) 

Dx
ax

y  0
ln

1
'  

=> Hàm số tăng trên D 

Dx
ax

y  0
ln

1
'  

=> Hàm số giảm trên D 

BBT 

x 0   

y’                                +  

y                                             

 

  

                   

 

BBT 

x 0   

y’                                    –   

y   

 

 

 

 

                      
 

Đố thị: luôn đi qua điểm (1 ; 0) , (a ; 1) và nằm 

bên phải trục Oy. 

 

Đồ thị: luôn đi qua điểm (1 ; 0) , (a ; 1) và nằm 

bên phải trục Oy. 
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Trang 5 

BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 

DẠNG 1: CÁC VẤN ĐỀ LIÊN QUAN ĐẾN TXĐ 

Câu 1. Tập xác định của hàm số 𝑦 = (2𝑥 − 𝑥ଶ)గ là 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 2. Điều kiện xác định của hàm số 𝑦 = (𝑥ଶ − 4)ିହ là  

A. . B. . C. . D. . 

Câu 3. Tìm tập xác định  của hàm số 𝑦 = √4 − 𝑥ଶ + ቀ
௫ାଵ

௫ିଵ
ቁ

ିଷ

+ 𝑥 + 1. 

A.   B.  

C.  D. 
 

Câu 4. Tìm tập xác định  của hàm số .  

A.   B.  

C.  D. 
 

Câu 5. Tập xác định của hàm số𝑦 = (𝑥ଶ − 3𝑥 + 2)
య

ఱ + (𝑥 − 3)ିସ

 
là 

A. 𝐷 = (−∞ ;  1) ∪ (2 ; +∞)\{3}. B. 𝐷 = (−∞ ; +∞)\(1 ;  2). 

C. 𝐷 = (−∞ ; +∞)\{3}. D. 𝐷 = (−∞ ;  1) ∪ (2 ; +∞). 

Câu 6. Tìm tập xác định D của hàm số 𝑦 = logଶଵଽ(4 − 𝑥ଶ) + (2𝑥 − 3)ିଶ . 

A. 𝐷 = ቂ−2;
ଷ

ଶ
ቁ ∪ ቀ

ଷ

ଶ
; 2ቃ.  B. 𝐷 = ቀ−2;

ଷ

ଶ
ቁ ∪ ቀ

ଷ

ଶ
; 2ቁ. 

C. 𝐷 = ቀ
ଷ

ଶ
; 2ቁ.  D. 𝐷 = (−2; 2). 

Câu 7. Tập xác định của hàm số 𝑦 = (𝑥 − 1)
భ

ఱ là 

A. (1; +∞). B. [1; +∞). C. (0; +∞). D. ℝ\{1}. 

Câu 8. Tìm tập xác định 𝐷 của hàm số 𝑦 = (𝑥ଶ − 3𝑥 − 4)ඥଶି√ଷ. 

A. 𝐷 = ℝ\{−1; 4}. B. 𝐷 = (−∞; −1] ∪ [4; +∞). 

C. 𝐷 = ℝ. D. 𝐷 = (−∞; −1) ∪ (4; +∞). 

   ;0 2;   1
0;

2
 
 
 

 0;2  0;2

0x  2x   2x  0x 

D

 2; 2 .D      2; 2 \ 1;1 .D   

   ; 2 2; .D         2;2 \ 1 .D  

D

1
2 31

2
x

y x
x

 
    
 

 1;1 .D      1;0 1;D    

   ; 1 1; .D          ; 1 1; .D     
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Trang 6 

Câu 9. Tìm tập xác định 𝐷 của hàm số 𝑦 = (4 − 𝑥ଶ)
భ

ఱ. 

A. 𝐷 = [−2; 2]. B. ℝ\{±2}. C. 𝐷 = (−2; 2). D. 𝐷 = (−∞; +∞). 

Câu 10. Tập xác định của hàm số 𝑦 = (𝑥 + 3)
య

మ − √5 − 𝑥
ర

 là 

A. 𝐷 = (−3; 5]. B. 𝐷 = (−3; +∞]\{5}. 

C. 𝐷 = (−3; 5). D. 𝐷 = (−3; +∞). 

Câu 11. Có bao nhiêu giá trị 𝑚 nguyên để hàm số 𝑓(𝑥) = (2𝑥ଶ + 𝑚𝑥 + 2)
య

మ xác định với mọi 𝑥 ∈ ℝ? 

A. 5. B. 4. C. 7. D. 9. 

Câu 12. Tập xác định của hàm số  là 

A. . B. . 

C. . D. . 

Câu 13. Tập các giá trị của tham số 𝑚 để hàm số 𝑦 = (𝑥ଶ − 3𝑥 + 1 − 𝑚)
మ

య xác định với mọi giá trị của 

𝑥 là 

A. . B. . C. . D.
 

.  

Câu 14. Tập các giá trị của tham số 𝑚 để hàm số 𝑦 = (𝑥ଶ + 𝑚𝑥 − 1)ଶ௦
ഏ

ర  xác định với mọi giá trị của 

là 

A. . B. . C. . D.
 

.  

Câu 15. Số giá trị nguyên của tham số  để hàm số 𝑦 = (𝑥ଶ − 𝑚𝑥 + 1 − 𝑚)ଵି√ଷ có tập xác định bằng 

ℝ là 

A. . B. . C. . D.
 

.  

Câu 16. Tổng các giá trị nguyên của tham số 𝑚 để hàm số 𝑦 = (𝑥ଷ + 𝑚𝑥ଶ + 𝑚𝑥 − 2)√ହ xác định với 

mọi giá trị của là 

A. . B. . C. . D.
 

.  

 
2

2 3

2

4 3

2 3 1



 
    

x x
f x

x x

1 4
1; 0;

2 3
            

x
1 4

( ; 1) ;0 ;
2 3

            
   

x

1 4
1; 0;

2 3
         
   

x
4

1;
3

   
 

x

5

4
m  

5

4
m  

5

4
m  

5

4
m  

 1;x 

0m  0m  1m   1m  

m

5 3 4 6

 2;x 

1m   1m   1m  1m  
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Trang 7 

Câu 17. Có bao nhiêu giá trị 𝑚 nguyên để hàm số 𝑓(𝑥) = (2𝑥ଶ + 𝑚𝑥 + 2)
య

మ xác định với mọi 𝑥 ∈ ℝ? 

A. 5. B. 4. C. 7. D. 9. 

Câu 18. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để hàm số 𝑦 =
ଵ

√ଶାଵି௫
+ (𝑥 − 𝑚)

మ

√య xác định trên 

(2; 3). 

A. 1 ≤ 𝑚 ≤ 2. B. 1 < 𝑚 ≤ 2. C. −1 < 𝑚 < 2. D.−1 ≤ 𝑚 ≤ 2. 

Câu 19. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số 𝑚 để hàm số 𝑦 = ቀ𝑥ଶ +
ଶ

௫
− 𝑚ቁ

షభ

య  xác định với mọi 𝑥 ∈

(0, +∞)? 

A. 𝑚 ≤ 3. B. 𝑚 < 3. C. 𝑚 > 3. D. 𝑚 ≥ 3. 

 


